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第3讲 正多边形和圆与圆中的计算

一、 正多边形和圆

圆内接正多边形概念

顶点都在圆上的正多边形叫做圆的

，这个圆叫做这个正多边形的 .

正多边形的外接圆的圆心叫做这个正多边形的

正多边形的外接圆的半径叫做正多边形的

正多边形每一边所对的圆心角叫做正多边形的

中心到正多边形的一边的距离叫做正多边形的

圆内接正多边形计算

正 边形中心角的求法：中心角= ．

正 边形的每个内角的求法：内角=

．

正 边形的每个外角的求法：外角= ．

正 边形的边心距的求法：边心距

．

正 边形的面积的求法： ．

（ 是正多边形的周长， ）

半径为 的圆内接正多边形：
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  正三角形 正方形 正六边形

图形

中心角      

边心距      

边长      

边心距：半径：边长      

周长      

面积      

举个“栗”子

栗子1

A. B. C. D.

1. 已知正三角形的边长为 ，其内切圆的半径为 ，外接圆的半径为 ，则 等于（   ）．

A. B. C. D.

2. 以半径为 的圆的内接正三角形、正方形、正六边形的边心距为三边作三角形，则该三角形的面积是

（   ）．

3. 已知正六边形的半径是 ，则这个正六边形的边长是            ．

4. 、 分别为⊙ 的内接正六边形和外切正六边形，设⊙ 的半径 ， 、 的边长分别为 、 ，

、 的面积分别为 、 ，下列结论：① ；② ；③ ；④

，其中正确的            ．（填序号）

栗子2
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5. 如图， 、 分别为⊙ 的内接正六边形，内接正方形的一边， 是圆内接 边形的一边，则

等于            ．

栗子3

6. 如图， 是 的内接正三角形，四边形 是 的内接正方形， ，则 的

度数是            ．

二、 圆中的计算

1. 弧长公式

弧长公式： ．


注意：

①圆心角的单位若不全是“度”，一定要化为 再代入公式；

②公式中的三个未知量 、 、 只要知道两个就可以求出第三个，从而可以推得

圆心角的计算公式为： ．

③公式里的 、 在弧长计算公式中表示倍分关系， ．

栗子4

7. 如图，四边形 是⊙ 的内接四边形，⊙ 的半径为 ， ，则 的长（   ）．
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A. B. C. D.

栗子5

8. 已知扇形的圆心角为 ，弧长为 ，则它的半径为            ．

栗子6

A. B. C. D.

9. 已知 ， 是⊙ 上的两点， ，弧 的长是 ，则 的度数是（   ）．

栗子7

A. B. C. D.

10. 如图，一个长为 、宽为 的长方形木板在桌面上做无滑动的翻滚（顺时针方向），木板上点

位置的变化为 ，其中第二次翻滚被桌面上一小木块挡住，使木板与桌面成 的角，

则点 滚到 位置时共走过的路径长为（   ）．

2. 扇形面积公式

扇形面积公式： = ．

利用扇形的弧长的计算公式有：

= ． ( 是这个扇形的 ）

扇形

扇形

弓形面积：由弦及其所对的弧组成的图形．

弓形面积可以看做是 扇形面积和 面积的分解或组合．

根据弧的情况不同，分下三种情况：
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①当弓形所含的弧是劣弧时， =  ，

②当弓形所含的弧是优弧时， =  ，

③当弓形所含的弧是半圆时， = ．

弓形

弓形

弓形

栗子8

A. B. C. D.

11. 如图， 是 的直径，弦 交 于点 ，且 是 的中点， ， ，则

阴影部分面积为（   ）．

A. B. C. D.

12. 如图，一扇形纸扇完全打开后，外侧两竹条 和 的夹角为 ，长为 ，贴纸部分的宽

为 ，若纸扇两面贴纸，则贴纸的面积为（   ）．

栗子9

13. 如图，以 为直径的半圆 经过 的斜边的两个端点，交直角边 于点 ． 、 是半

圆弧的三等分点，若 ，则图中阴影部分的面积为            ．
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栗子10

14. 如图，⊙ 的半径为 ，正六边形 内接于⊙ ，则图中阴影部分面积为             ．

（结果保留 ）

栗子11

A. B. C. D.

15. 如图， 中， ， ， ，将 绕点 按顺时针方向转动一个

角到 的位置，使点 、 、 在同一条直线上，则图中阴影部分的周长是（  ）

栗子12

A. B. C. D.

16. 如图，扇形 的半径为 ， ，以 为直径画半圆，则图中阴影部分的面积为（  

）．

独步天下

17. 已知四边形 是⊙ 的内接四边形， ，连接 、 、 ．
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图

（ 1 ）

（ 2 ）

如图①，求 的度数．

如图②，连接 ， 与 相交于点 ，若 ， ，求 的长和阴影

部分的面积．

图

3. 圆锥侧面积公式

沿一条母线将圆锥侧面剪开并展平，得到圆锥的侧面展开图是一个扇形，那么这个扇形的 就是圆

锥的 ，扇形的 就是圆锥的 ，

因此：

①圆锥的侧面积为 = ，

②圆锥的全面积为 = ．

③设这个展开的扇形圆心角为 ，圆锥的侧面积还可以表示为

= ．

侧

全

侧

栗子13

A. B. C. D.

18. 圆锥体的高 ，底面圆半径 ，则圆锥体的全面积为（   ）．

19. 已知圆锥的母线长 ，底面半径 ，则它的侧面展开扇形的圆心角为             ．

20. 如图，把一个半径为 的圆形硬纸片等分成三个扇形，用其中一个扇形制作成一个圆锥形纸筒

的侧面（衔接处无缝隙且不重叠），则圆锥底面半径是             ．
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21. 已知扇形的半径为 ，圆心角为 ，用它做成圆锥的侧面，则圆锥的高为             ．


